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ALGEBRA I (NMAG 201) — TEST, 8. UNORA 2016
Tvrzeni a definice pechve formulthe véetné vSech predpokladu
Odpovédi na otdzky zdivodnéte. Pokud pouzivate n&jaké netri-

vidlni tvrzeni z prednasky, uved’te explicitné odkaz (€asto budete
vyzvéni, abyste vSechna pouzitd tvrzeni zformulovali). Casovy li-

mit je 150 minut. -
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' (1) Definujte charakteristiku okruhu.
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(2) Formulujte Cinskou vétu o zbytcich.
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(3) Definujte v obecném oboru integrity pojmy ireducibilnfho prvku a] < = = Ay (""‘M 4““
prvocinitele. Uved'te ptiklad ireducibilntho prvku v né&akém oboru X - /"1 (4,«,\ ool 2
integrity, ktery neni prvocinitelem.
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& /2” (5) Najdéte v R[z] polynom co nejmensiho stupné, aby
; F=1rarsaye 0, - fore=2 oo A =12
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(7) Pro kterd z nésledujicich téles 7" existuje ireducibilni polynom stupné
ZQV_ 3 v Tla]: a) Zs, b) Q, ¢) C? V kazdém ze tii pripadi odpoved

zdtivodnéte. Kde ireducibilni polynom existuje, uved'te piiklad.
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= *ﬁ;} (8) Kolik prvka fddu 4 obsahuji grupy (Zi7,+,—,0) a (Z};,-, %, 1)?

' ey Které konkrétné prvky to jsou?
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(9) Vezméte mnozinu 7' viech polynomu nad Zs stupné nejvyse 3 spolu
s operacemi s¢itdni a ndsobeni modulo

f=zt-z-1
(tento polynom je ireducibilni v Zs[x], ¢ili T je téleso o 81 prvcich).
Najdéte v T multiplikativn{ inverzi prvku z2 + 1.
(7 bodu)

1

(10) Formulujte kritérium pro uréeni nésobnosti kofenu polynomu f €
R[z] pomoci formdlnich derivaci f pro obecny obor integrity R.

Najdéte viechny prvky a € Zig3, pro které ma z3 + 9z 4+ a v Z103
nésobny kofen. Svuj vysledek zduvodnéte.

(10 bodu)

(11) Najdéte vSechna kladné celo¢iselnd feSeni soustavy kongruenci
72 ==t {mwad 17),
f=-1 (mod 17).

(10 bodu)

/Q%)/ Definujte pojmy levé rozkladové t¥idy grupy podle podgrupy a trans-
verzalu levého rozkladu grupy podle podgrupy.
UvaZujte permutacni grupu (Sy,0, ~1,id) a podmnozinu H viech
permutaci 7 takovych, ze (1) = 1. Ukazte, ze H je podgrupa Sy a
najdéte transverzédlu levého rozkladu Sy podle H.

(12 bodu)

@ Presné formulujte a dokazte charakterizaci Gaussovych obortu po-
moci existence NSD a podminky na fetézce délitelu.

(14 bodu)
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